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< EXERCICE N*1

Soit (U,) une suite arithmétique telle que U;, = 13 et U,, = 25
a) Calculer la raisonr et le terme U,
b) Calculer S, = Uy + -+ + Uy

< EXERCICE N°2

Les termes d’une suite arithmétique vérifient S = U; +---Us =25+ Uy = 6
a) Calculer U; etr

b) Trouver n telque S,, = 66
< EXERCICEN'3

Les termes d’'une suite géométrique (V},) vérifientV; = 54 etlV, = 16
CalculerlaraisonqetSs =V + Vs

< EXERCICE N°4

1 1 1 n
Q) —+-—+ - =
) 1x2 = 2X3 n(n+1) n+1

b) 3" — 1 est un nombre pair

Démontrer par récurrence que pour tout entier naturel normal
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c) 4" 4+ 6n — 1 est divisible par 9
< EXERCICE N°5

Soit la suite U définie sur N par 1

pour toutn €N
Unt1 = EU% +1

1-1) Montrons que pour toutn € N,onal < U, <2
2) a) Etudier la monotonie de la suite (U,,)

b) En déduire que (U,,) est convergente

3) a) Vérifier que pourtoutn € NonaU,,; — V2 =
b) Montrer que pourtn € Nona |Un+1 \/_|

c) En déduire quen € Nona |U, — V2| < G)n

d) déterminer alors lim U,
n—4oo

11-1) Onconsidére la suite (V) définie sur N par V,, = U2 — 2

a) Montrer que (1},) estune suite géométrique dont on préciserala raison
et son premier terme
b) Exprimer (V;,) en fonction de n et en déduire en fonction de n U,
c) Retrouver la limite de (U,,)
2) On pose S, = Yn_, U?
a) Calculer S, en fonction de n

S
b) Déterminer lim —
n-+oo N

< EXERCICE N°6

Soit (U,,) la suite définie par {

WS LS VS VST VST P ST P ST ST P ST P ST P ST P ST ST ST
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a) Calculer U, et U,
b) Montrer par recurrence que Vn € NU,, <n + 3
c) Etudier le sens de variation de la suite (U,,)
1) Soit (V) la suite définie parV,, = U, + a, + b
Déterminer les réels a et b telsque (1},) est une suite géométrique
préciser sa raison
2) On suppose que a=-1 et b=0

a) Exprimer V}, puis U,, en fonction de n. Calculer liI_ll_l U,
n—-+oo

b) On suppose que S, = U, + Uz + -+ Upyq

Exprimer §,, en fonction de n. Calculer liIP Sn
n—-+oo

< EKERCICEN"7

Soit f la fonction définie sur [0, +oo[ par f(x) = %

1)

a) Etudier les variations de f

b) Montrer que f réalise une bijection de [0, +oo[ sur un intervalle | a
préciser

c) Expliciter f~1(n) pour tout x € J

d) Montrer que I'’équation f(x) = x admet une unique solution @ € |1; 2]

2) Montrer que pour toutx € |[1;2[ona [f(x)'| < %

3) Soit (U,,) la suite définie sur N par U, = 1 et U,,; = f(U,,) pour tout
ne N

a) Montrer que pourtoutn € N1 < U, <2




b) Montrer que pour toutn € N |[U,;; — a| < %IUn — «af

3 n
c) Montrer que pour toutn € N |U,, — a| < (Z)

En déduire que la suite (U,,) converge vers une limite a préciser

< EXERCICEN'S
U1 =-1
Soit la suite (U,,) définie par N* par {U _n L3
n+1 7 5me1) T 2(n+1)

1) Démontrer raisonnant par recurrence que la suite (U,,) est majorée
par 3
2) Etudier le sens de variation de la suite (U,,)
3) On considére la suite (1},) définie sur N* par I}, = n(3 — U,,)
a) Prouver que cette suite est géométrique. Préciser sa raison et
calculer I}
b) Exprimer V;, , puis U,, en fonction de n.

c) Calculer lim V, et lim U,
n—+oo n—+oo
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