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Le plan est muni d’un repère orthonormé (𝑂, 𝑢⃗ , 𝑣 ). 

Soient 𝐴(1 + 2𝑖), 𝐵(−2 + 𝑖) et 𝐿(2 − 𝑖). 

1) Donner les élément caractéristiques de la simulitude directe 𝑆1 de 

centre L telle que 𝑆1(𝐴) = 𝐵. 

2) Soit 𝑆2 la transforlation plane 𝑀(𝑧) → 𝑀′(𝑧′) telle que 

 𝑧′ = (
1+𝑖

2
) 𝑧 +

1−3𝑖

2
. Quelle est la nature et les élements caractéristiques 

de 𝑆2 ? 

3) En déduire la nature et les éléments caractéristiques de 𝑆 = 𝑆1°𝑆2 

4) a) Soit 𝑇 la transformation qui à 𝑀(𝑧 = 𝑥 + 𝑖𝑦) → 𝑀′(𝑧′ = 𝑥′ + 𝑖𝑦′) 

définit par {
𝑥′ = 𝑥 + √3𝑦 − 1

𝑦′ = −√3𝑥 + 𝑦 + 1
 

déterminer l’ecriture complexe de 𝑇. 

b) Déterminer les complexes 𝛼 et 𝛽 pour que 

 𝑇2:𝑀(𝑧) → 𝑀′(𝑧′)/  𝑧′ = 𝛼²𝑧 + 𝛽 soit telle que 𝑆2°𝑇2 soit une translation 
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 de vecteur 𝑤⃗⃗  d’affixe I. 

 

 

1) Soient les points 𝐴(1 + 𝑖), 𝐵(2 − 𝑖), 𝐶(−3 + 4𝑖) 𝑒𝑡 𝐷(3 + 4𝑖). 

Déterminer l’écriture complexe de la similitudedirecte 𝑆  

Telle  que 𝑆(𝐴) = 𝐶 𝑒𝑡 𝑆(𝐵) = 𝐷 puis donner ses élément caractéristiques 

a) Déterminer et construire l’image par 𝑆 de la droite (𝐷) 

d’équation :𝑦 = 3𝑥 − 5 

b) Déterminer et construire l’image par 𝑆 du centre 𝐼(2𝑖 + 3) et de 

rayon 2. 

 

Le plan est rapporté ay repère orthormé direct (𝑂, 𝑢⃗ , 𝑣 ). Soit 𝑆1 

l’application qui ,à tout point 𝑀(𝑥, 𝑦) associe 𝑀’(𝑥’, 𝑦’) définie 

par :{
𝑥′ = −

1

2
𝑥 −

√3

2
𝑦 +

3

2

𝑦′
√3

2 𝑥 −
1

2
𝑦 −

√3

2

 

1) Déterminer l’affixe 𝑧’ = 𝑥’ + 𝑦’ + 𝑖𝑦’, de 𝑀’ en fonction de l’affixe,  

𝑧 = 𝑥 + 𝑖𝑦, de 𝑀. En déduire la nature et les éléments caractéristiques de 

𝑆1. 

2) Soient les points 𝐴(1) 𝑒𝑡 𝐵(−1). Déterminer l’ecriture complexe de la 

similitude directe 𝑆2 telle 𝑆2(𝐴) = 0 et 𝑆2(𝐵) = 𝐵 puis caractériser 𝑆2 

3)  On note  𝑆 = 𝑆1°𝑆2. Déterminer l’écriture complexe de 𝑆 

4) Déterminer l’image par 𝑆 : 

a) De la droite (𝐷) d’équation 2𝑥 + 𝑦 − 1 = 0 

b) Du cercle (𝐶) d’équation (𝑥 + 3)² + (𝑦 − 2)² = 4 
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Dans le plan complexe rapporté à un repère orthonormé direct (𝑂, 𝑒1⃗⃗  ⃗, 𝑒2⃗⃗  ⃗), 

on considère l’application 𝐹 qui à tout point 𝑀 d’affixe 𝑧 associe le point 

𝑀’d’affixe 𝑧’ définie par : 

𝑧′ = 𝑢2𝑧 + 𝑢 − 1, 𝑜ù 𝑢 ∈ ℂ 

1) Déterminer l’ensemble des complexes 𝑢 pour lesquels 𝑓 est une rotation 

d’angle  
𝜋

2
 

2) Déterminer 𝑢 tel que 𝐹 soit une translation 

3) Déterminer 𝑢 tel que 𝐹 soit une homothétie de rapport −2 

4) Caractériser 𝐹 lorsque 𝑢 = 1 − 𝑖 

 

 

Le plan 𝒫 est rapporté à un repère orthonormé direct (𝑂, 𝑢⃗ , 𝑣 ). 

1) On considère la transformation 𝑇 de 𝒫 dans 𝒫 qui, au point 

𝑀(𝑥, 𝑦) associe le point 𝑀’(𝑥’, 𝑦’) tel que : {
𝑥′ = 𝑥 + 1

𝑦′ = 𝑦 + √3
 

Le point 𝑀 a pour affixe z et 𝑀’a pour affixe 𝑧’ 

a) Exprimer 𝑧’ en fonction de 𝑧 

b) Donner la nature de 𝑇. 

2) Soit 𝑆 :𝒫    →    𝒫 

𝑀1(𝑧1) ↦ 𝑀2(𝑧2) tel que 𝑧2 = −(
1

2
+ 𝑖

√3

2
) 𝑧1. 

a) Donner la nature de 𝑓 et ses éléments caractéristiques. 

b) Définir analytiquement l’application 𝑆    𝑇. 

Quelle est l’image du point 𝐸 (−1,−
√3

3
) par 𝑆    𝑇 ? 

c)  Soit 𝒫 × 𝑥 + √3 𝑦 + 2 = 0. Monter que 𝐸 ∈ 𝒫 
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Trouver l’image 𝒫′ de 𝒫 par 𝑆    𝑇. 

Quel est le point d’intersection de 𝒫 et 𝒫′ ?. 

 

 

Le plan 𝒫 est rapporté au repère orthonormal direct  (𝑂, 𝑢⃗ , 𝑣 ) (𝑢𝑛𝑖𝑡é: 4𝑐𝑚) 

On désigne par 𝐴 le point d’affixe 1 et par 𝒫′  privé de 𝐴. 

Soit 𝑓 l’application de 𝒫′  dans 𝒫 qui, à tout point 𝑀 d’affixe associe le point 

𝑀’ = 𝑓(𝑧) d’affixe 𝑍 telle que : 𝑍 =
𝑧−2

𝑧−1
 

1) Soit 𝐵 le point d’affixe 
1

2
− 𝑖

√3

2
. Déterminer 𝐵’𝑓(𝑥). 

2) Déterminer les points 𝐼 et 𝐽 invariants par 𝑓 .(on notera 𝐼 celui 

d’ordonnée positive). 

3)  

a) Exprimer en fonction de 𝑧 les affixes 𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗   et 𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗  ′ 

b) Déduire du a) une relation entre 𝐴𝑀’ et prouver que l’image du cercle 

𝒞 de centre 𝐴 et de rayon 1 est le cercle 𝒞. Vérifier que 𝐵 ∈ 𝒞 

c) Tracer 𝒞  et placer les points 𝐵, 𝐵’, 𝐼 et 𝐽 sur la figure. 

 

 

Le plan 𝒫 complexe est rapporté au repère orthonormal direct  (𝑂, 𝑢⃗ , 𝑣 ) 

Soit 𝑓 l’application qui, à tout point 𝑀 d’affixe 𝑧 associe le point 𝑀’ d’affixe 

𝑧’ telle que : 

𝑧′ =
1

𝑧
² 

On appelle 𝒞 le cercle de centre 𝑂 et de rayon 1. 

1) Placer sur une figure le point 𝐵 d’affixe 𝑤 =
1

2
(1 + 𝑖) et son image 
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𝐵’ par 𝑓 (𝑈𝑛𝑖𝑡é : 4𝑐𝑚) . Donner le module et un argument de chacun des 

complexes 𝑤 et 𝑤’. 

2) Soit 𝑧 ∈ 𝒞∗. Comparer les modules et les arguments de 𝑧 et 𝑧’. 

3) Quel est l’ensemble des points 𝑀 pour lesquels 𝑀 et 𝑀’ sont 

symétriques par rapport à l’axe  (𝑂, 𝑢⃗ ) ? 

4) Soit 𝑀 un point de la droite 𝒟 d’équation 𝑥 =
1

2
. Montrer que son 

affixe 𝑧 vérifie : 

|1 − 𝑧| = |𝑧| 

 

Dans le plan complexe 𝒫 rapporté à un repère direct (𝑂, 𝑖 , 𝑗 ), on considère 

les points :𝐴(−1), 𝐵(2𝑖) et l’application :𝑓 𝒫 ∖ {𝐴} → 𝒫 

𝑀(𝑧) ↦ 𝑖
(𝑧 − 2𝑖)

𝑧 + 𝑖
 

1)  

a) Soient 𝑀1(𝑖) 𝑒𝑡 𝑀2 (
3

2
+

𝑖

2
), déterminer 𝑓(𝑀1) et 𝑓(𝑀2). 

b) Déterminer le point 𝑀 de 𝒫 ∖ {𝐴} tel que 𝑓(𝑀) = 𝑂 et le point 𝑄 

tel que 𝑓(𝑄) = 𝑁 si 𝑁 est le point d’affixe 2 − 𝑖 

2) Déterminer et construire : 

a) L’ensemble ℰ des points 𝑀 de 𝒫 ∖ {𝐴} dont les images ont pour 

affixes un imaginaire pur : 

b) L’ensemble ℱ des points 𝑀 de 𝒫 ∖ {𝐴} dont les images ont pour 

affixes un réel 

c) L’ensemble 𝒢 des points 𝑀 de 𝒫 ∖ {𝐴} dont les images 

appartiennent au cercle 𝒞 de centre 𝑂 et de rayon 1. 

 

 

 EXERCICE             N08 

/µ 



 

 

ǀǀ COURS PRIVÉS EN LIGNE 6 

 

 


